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. Sea( E, d) un espacio métrico. Prueba la desigualdad:
|d(x,y)—d(z,u)|§d(x,z)+d(y,u) (xay’Z’UEE)

Deduce que six,} — x e{y,} — y entoncedd(x,, y»)} — d(x, ).

Deduce que la norma en un espacio vectorial normado es usa@ph continua.

. Sead un subconjunto no vacio de un espacio mét(i€od). Prueba que dial) =
diam(4).

. ParacadaeN seaf, : [0,2] — R la funcion dada por:

x" 0<x<I1;
ﬁﬁjz{l, l<x<2.
Prueba que la sucesidrf,} es de Cauchy en el espagi6([0, 2]), || ||1) pero no es
convergente.

a) Prueba que laimagen de un compacto por una funcién corgswua compacto.
b) Prueba que todo compacto Rrtiene maximo y minimo.

c) Seaf : K — R una funcién continua definida en un conjunto compakto
de un espacio métrico. Prueba gfiealcanza enk un maximo y un minimo
absolutos.

. Teorema de Bolzano — Weierstrass. Caracterizacion deplgsntos compactos en
espacios normados de dimension finita.



